Un prolongement a R de la suite de Fibonacci

Marc Lorenzi

26 octobre 2025

La suite de Fibonacci est la suite (F},)nen définie par Fy = 0, F; = 1 et pour tout n € N,
Fn+2 = fn+Fn+1

Notons ¢ le nombre d’or. On montre facilement que pour tout n € N,
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Comme (—1)" = cosnm, on peut encore écrire
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L’avantage de cette forme est qu’elle peut étre prolongée a R. Soit F' : R — R définie par

F, =

¥ —p Tcosmx

Proposition 0.0.1. Pour tout z € R,

Fx+4+2)=F(z)+ F(x +1)

Démonstration. Soit z € R. On a

VE(F(2) + F(z +1)) = ¢° — 9= cosma + ¢ — o= cosm(a + 1)

Or,
P+ = (14 ) = " = "
De méme,
@ CcosTr+ @ “reosm(r+1) = cosma(p T — ")
= o %cosmz(l—¢ )
= ¢ %p 2cosmx
= o " Zcosm(z+2)
De la,
VB(F(z) + F(z+1)) = ¢*"2 — o " 2cosm(x + 2) = V5F (2 + 2)
U
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FIGURE 1 — La fonction F. En rouge, la fonction z — ¢®/v/5



